
小テスト No.16 複素数平面 複素数平面(1) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 4点 A P2Oi£ ¤，B 1P2i£ ¤，C Pi£ ¤，D 2£ ¤ を，それぞれ

複素数平面上に示せ。 
 
 
 
 
 
 
2. ®x1O2i，¯x2Piとして，次のものを求めよ。 

(1) ®¯  
 
 

(2) ®
¯Ã Ä  

 
 
 
3. 複素数 zx1P2iについて，次の問に答えよ。 

(1) zを表す点と，次のそれぞれに関して対称な点が表す

複素数を求めよ。 
① 実軸 

 
 

② 原点 
 
 

③ 虚軸 
 
 

(2) z，Pz，z，Pzが表す点を，それぞれ複素数平面上に示せ。 
 



小テスト解答 No.16 複素数平面 複素数平面(1) 
 
1. 複素数平面では，x軸を実軸，y軸を虚軸という。 

解答は右図。 
(各 1 点) 

 
 
 
 
 
2. (1) ®¯x® ¯x 1P2i£ ¤ 2Oi£ ¤x2OiP4iP2i 2x4P3i  

(3 点) 
 

(2) ®
¯Ã Äx ®

¯
x

1P2i
2Oi x

1P2i£ ¤ 2Pi£ ¤
2Oi£ ¤ 2Pi£ ¤ x

2PiP4iO2i 2

2 2Pi 2 xPi  

(3 点) 
 
3. (1) ① 点 zと実軸に関して対称な点が表す複素数は z。 

zx1O2i  
(2 点) 

② 点 zと原点に関して対称な点が表す複素数はPz。 
PzxP1O2i  

(2 点) 
③ 点 zと虚軸に関して対称な点が表す複素数はPz。 

PzxP1P2i  
(2 点) 

 
(2) 解答は右図。 

(各 1 点) 



小テスト No.17 複素数平面 複素数平面(2) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 次の複素数の絶対値を求めよ。 

(1) P2  
 
 
 

(2) P3Oi  
 
 
 

(3) 5P5i  
 
 
 

(4) P7i  
 
 
 
 
2. 次の 2点間の距離を求めよ。 

(1) ®x2O4i，¯x4Pi  
 
 
 
 
 

(2) ®x3P2i，¯xP1O4i  
 



小テスト解答 No.17 複素数平面 複素数平面(2) 
 
1. (1) P2 x2  

(3 点) 
 

(2) P3Oi x P3£ ¤ 2O12 x 10  
(3 点) 

 
(3) 5P5i x 52OP5£ ¤ 2 x 50x5 2  

(3 点) 
 

(4) P7i x7  
(3 点) 

 
2. (1) ®P¯ x 2O4i£ ¤P 4Pi£ ¤xP2O5i x P2£ ¤ 2O52 x 29  

(4 点) 
 

(2) ®P¯ x 3P2i£ ¤PP1O4i£ ¤x 4P6i x 42O P6£ ¤ 2 x 52x2 13  
(4 点) 



小テスト No.18 複素数平面 複素数の極形式(1) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 次の複素数を極形式で表せ。ただし，偏角 µの範囲は 0Tµt2¼とする。 

(1) P1Pi  
 
 
 
 

(2) 1
2
P

3
2

i  

 
 
 
 

(3) 3  
 
 
 
 

(4) Pi  
 
 
 
 

2. zx 2 cos
3
4
¼Oisin

3
4
¼Ã Äのとき，zとPzを極形式で表せ。 

 



小テスト解答 No.18 複素数平面 複素数の極形式(1) 
 
1. (1) 絶対値は  rx P1£ ¤ 2O P1£ ¤ 2 = 2  

右の図より，偏角は µx
5
4
¼  

よって  P1Pix 2 cos
5
4
¼Oisin

5
4
¼Ã Ä  

 
(4 点) 

(2) 絶対値は  rx
1
2Ã Ä 2

O P
3

2
Ã Ä 2

=1  

右の図より，偏角は µx
5
3
¼  

よって  1
2
P

3
2

ixcos
5
3
¼Oisin

5
3
¼  

(4 点) 
(3) 絶対値は  rx 32O02 x3  

右の図より，偏角は µx0  
よって  3x3 1O0i£ ¤x3 cos0Oisin0£ ¤  
 
 

(4 点) 
(4) 絶対値は  rx 02O P1£ ¤ 2 x1  

右の図より，偏角は µx
3
2
¼  

よって  Pix0Pixcos
3
2
¼Oisin

3
2
¼  

 
(4 点) 

 
2. zと共役な複素数 zは，複素数平面上では実軸に対して対称な点で表されるから 

z x z x 2 ，  argzxPargzxP
3
4
¼  

よって  zx 2 cos P
3
4
¼Ã ÄOisin P

3
4
¼Ã ÄÇ È                (2 点) 

zとPzは，複素数平面上では原点に対して対称な点で表されるから 
Pz x z x 2   arg Pz£ ¤xargzO¼x

7
4
¼  

よって  Pzx 2 cos
7
4
¼Oisin

7
4
¼Ã Ä                   (2 点) 



小テスト No.19 複素数平面 複素数の極形式(2) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. zxr cosµOisinµ£ ¤のとき，z2xr2 cos2µOisin2µ£ ¤であることを示せ。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. z1x3 cos
2
3
¼Oisin

2
3
¼Ã Ä ，z2x2 cos

4
3
¼Oisin

4
3
¼Ã Ä のとき，z1z2 と

z1

z2
を求めよ。 

 



小テスト解答 No.19 複素数平面 複素数の極形式(2) 
 
1.   z 2 x z z xr @ rxr 2  

argz2xargzOargzxµOµx2µ  
ゆえに 

z2xr2 cos2µOisin2µ£ ¤  
(6 点) 

 

2. z 1z 2x3 @ 2 cos
2
3
¼O

4
3
¼Ã ÄOisin

2
3
¼O

4
3
¼Ã ÄÇ È  

x6 cos2¼Oisin2¼£ ¤  
x6  

(7 点) 
z1

z2
x

3
2

cos
2
3
¼P

4
3
¼Ã ÄOisin

2
3
¼P

4
3
¼Ã ÄÇ È  

x
3
2

cos P
2
3
¼Ã ÄOisin P

2
3
¼Ã ÄÇ È  

xP
3
4
P

3 3
4

i  

(7 点) 



小テスト No.20 複素数平面 複素数の極形式(3) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 点 zに対して，次の点はどのような位置関係にあるか。 

(1) P 3Oi£ ¤z  
 
 
 

(2) 3
2
O

3 3
2

iÃ Äz  

 
 
 
2. 複素数 zx1Oiに対して，点 zを原点 Oを中心に次の角だけ回転した点は，それぞれ

どのような複素数で表されるか。 

(1) ¼
6

 

 

(2) ¼
2

 

 

(3) P
¼
4

 

 

3. ®x1O2iとする。2点 0，®を頂点とする正三角形の第 3の頂点を表す複素数 ¯を求め

よ。 
 



小テスト解答 No.20 複素数平面 複素数の極形式(3) 
 

1. (1) P 3Oi x2，  arg P 3Oi£ ¤x 5
6
¼  

であるから，点 P 3Oi£ ¤zは，点z を原点 Oを中心に
5
6
¼だけ回転し，原点から 

の距離 z を 2倍にした点である。 
(3 点) 

(2) 3
2 O

3 3
2

i x3，  arg
3
2 O

3 3
2

iÃ Äx ¼
3

 

であるから，点 3
2
O

3 3
2

iÃ Äzは，点 zを原点 Oを中心に
¼
3

だけ回転し，原点から 

の距離 z を 3倍にした点である。 
(3 点) 

 
2. (1) cos

¼
6
Oisin

¼
6Ã Ä 1Oi£ ¤x 3

2
O

1
2
iÃ Ä 1Oi£ ¤xP1O 3

2
O

1O 3
2

i  

(3 点) 

(2) cos
¼
2
Oisin

¼
2Ã Ä 1Oi£ ¤xi 1Oi£ ¤xP1Oi  

(3 点) 

(3) cos P
¼
4Ã ÄOisin P

¼
4Ã ÄÇ È 1Oi£ ¤x 2

2 P
2

2
iÃ Ä 1Oi£ ¤x 2  

(3 点) 
 
3. 第 3の頂点 ¯は，点 ®を原点 O を中心に 

 
¼
3

 または P
¼
3  

だけ回転した点である。 

cos
¼
3
Oisin

¼
3Ã Ä 1O2i£ ¤x 1

2
O

3
2

iÃ Ä 1O2i£ ¤  

x
1P2 3

2
O

2O 3
2

i  

cos P
¼
3Ã ÄOisin P

¼
3Ã ÄÇ È 1O2i£ ¤x 1

2
P

3
2

iÃ Ä 1O2i£ ¤  

x
1O2 3

2
O

2P 3
2

i  

したがって 

¯x
1P2 3

2
O

2O 3
2

i  または 1O2 3
2

O
2P 3

2
i  

(5 点) 



小テスト No.21 複素数平面 ド・モアブルの定理(1) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 次の値を計算せよ。 

(1) 2
2

P
2

2
iÃ Ä 6

 

 
 
 
 
 
 

(2) P
1
2
O

3
2

iÃ Ä 3

 

 
 
 
 
 
 
2. 次の値を計算せよ。 

(1) P 3Oi£ ¤ 4  
 
 
 
 
 
 

(2) 1Oi£ ¤ 12  
 



小テスト解答 No.21 複素数平面 ド・モアブルの定理(1) 
 

1. (1) 2
2

P
2

2
ixcos

7
4
¼Oisin

7
4
¼  

よって 

cos
7
4
¼Oisin

7
4
¼Ã Ä 6

xcos 6 @
7
4
¼Ã ÄOisin 6 @

7
4
¼Ã Ä  

xcos
21
2

¼Oisin
21
2

¼  

xi  
(5 点) 

 

(2) P
1
2
O

3
2

ixcos
2
3
¼Oisin

2
3
¼  

よって 

cos
2
3
¼Oisin

2
3
¼Ã Ä 3

xcos 3 @
2
3
¼Ã ÄOisin 3 @

2
3
¼Ã Ä  

xcos2¼Oisin2¼  
x1  

(5 点) 
 

2. (1) P 3Oix2 P
3

2
O

1
2
iÃ Äx2 cos

5
6
¼Oisin

5
6
¼Ã Ä  より 

P 3Oi£ ¤ 4x24 cos
5
6
¼Oisin

5
6
¼Ã Ä 4

 

x16 cos
10
3

¼Oisin
10
3

¼Ã Ä  

x16 P
1
2
P

3
2

iÃ Ä  

xP8P8 3 i  
(5 点) 

 

(2) 1Oix 2
1

2
O

1

2
iÃ Äx 2 cos

¼
4
Oisin

¼
4Ã Ä  より 

1Oi£ ¤ 12x 2£ ¤ 12 cos
¼
4
Oisin

¼
4Ã Ä 12

 

x64 cos3¼Oisin3¼£ ¤  
x64 @ P1£ ¤  
xP64  

(5 点) 



小テスト No.22 複素数平面 ド・モアブルの定理(2) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 次の方程式を解け。 

(1) z 6xP1  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(2) z 4xP2P2 3 i  
 



小テスト解答 No.22 複素数平面 ド・モアブルの定理(2) 
 
1. (1) 右辺の極形式を求めると  P1xcos¼Oisin¼  

ここで  zxr cosµOisinµ£ ¤   ……① 
とおくと，方程式 

z6xP1  
は，極形式を用いて次のように表される。 

r6 cos6µOisin6µ£ ¤xcos¼Oisin¼  
両辺の絶対値と偏角を比較して 

r6x1 ，ru0 より  rx1  

6µx¼O2¼Ak より  µx
¼
6
O

k¼
3

 (k は整数) 

0Tµt2¼ の範囲で考えると  kx0，1，2，3，4，5  

したがって  µx
¼
6

，
¼
2

，
5
6
¼ ，

7
6
¼ ，

3
2
¼ ，

11
6

¼  

r，µを①に代入して計算すると 

zx
3

2
O

1
2

i, i, P
3

2
O

1
2
i, P

3
2

P
1
2
i, Pi,

3
2

P
1
2

i  

(10 点) 
 

(2) 右辺の極形式を求めると  4 cos
4
3
¼Oisin

4
3
¼Ã Ä  

ここで  zxr cosµOisinµ£ ¤   ……① 
とおくと，方程式 

z 4xP2P2 3 i  
は，極形式を用いて次のように表される。 

r 4 cos4µOisin4µ£ ¤x4 cos
4
3
¼Oisin

4
3
¼Ã Ä  

両辺の絶対値と偏角を比較して 
r4x4 ，ru0 より  rx 2  

4µx
4
3
¼O2¼Ak より  µx

¼
3
O

k¼
2

 (k は整数) 

0Tµt2¼ の範囲で考えると  kx0，1，2，3  

したがって  µx
¼
3

，
5
6
¼ ，

4
3
¼ ，

11
6

¼  

r，µを①に代入して計算すると 

zx
2

2
O

6
2

i, P
6

2
O

2
2

i, P
2

2
P

6
2

i,
6

2
P

2
2

i  

(10 点) 



小テスト No.23 複素数平面 円と分点(1) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 2 点 ®xP1O2i，¯x3Piを結ぶ線分に対して，次の点を表す複素数を求めよ。 

(1) 線分の中点 
 
 
 
 

(2) 線分を 1 : 3に内分する点 
 
 
 
 

(3) 線分を 3 : 1に外分する点 
 
 
 
 
2. 複素数平面上の 3点 A ®£ ¤，B ¯£ ¤，C °£ ¤を 3頂点とする 4ABCの重心 G z£ ¤を表す複素

数を求めよ。ただし，®xP6O9i ，¯x1P3i ，°x2O6i とする。 
 
 
 
 
 
 
3. 次の条件を満たす点 zはどのような図形をえがくか。 

zP1Oi x zPi  
 



小テスト解答 No.23 複素数平面 円と分点(1) 
 

1. (1) P1O2i£ ¤O 3Pi£ ¤
2

x1O
1
2
i  

(4 点) 
 

(2) 3 P1O2i£ ¤O 3Pi£ ¤
1O3

x
5
4
i  

(4 点) 
 

(3) P P1O2i£ ¤O3 3Pi£ ¤
3P1

x
10P5i

2  

x5P
5
2
i  

(4 点) 
 

2. zx
P6O9i£ ¤O 1P3i£ ¤O 2O6i£ ¤

3  

x
P3O12i

3  

xP1O4i  
(4 点) 

 
3. zP1Oi x zPi を変形して 

zP 1Pi£ ¤xzPi  
よって，点 zは 2点 1Pi，i を結ぶ線分の垂直二等分線をえがく。 

(4 点) 



小テスト No.24 複素数平面 円と分点(2) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 次の条件を満たす点 zはどのような図形をえがくか。 

(1) zO2ix4  
 
 
 
 
 
 

(2) zOi£ ¤ zPi£ ¤x1  
 
 
 
 
 
 

2. wx
izO4

2
とする。点 zが単位円上を動くとき，点 wはどのような図形をえがくか。 

 



小テスト解答 No.24 複素数平面 円と分点(2) 
 
1. (1) zO2ix4は 

zP P2i£ ¤x4  
と変形できるから，点 zは，点P2i を中心とする半径 4の円をえがく。 

(5 点) 
 

(2) zOi£ ¤ zPi£ ¤x1より 
zOi 2x1  

これは 
zP Pi£ ¤x1  

と変形できるから，点 zは，点Piを中心とする半径 1の円をえがく。 
(5 点) 

 
2. 点 zが単位円上を動くから 

z x1   ……① 
wx

izO4
2

をzについて解くと 

zx
2wP4

i
 

これを①に代入して 
2wP4

i x1  

2 wP2
i

x1  

wP2 x
1
2  

したがって，点 wは点 2を中心とする半径 1
2

の円をえがく。 

(10 点) 



小テスト No.25 複素数平面 円と分点(3) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 複素数平面上で，2点 O 0£ ¤，A P2£ ¤からの距離の比が 3 : 1である点 P z£ ¤全体の表す

図形を求めよ。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. 点 3O2iを点 iを中心に
¼
3

だけ回転した点 zを求めよ。 

 



小テスト解答 No.25 複素数平面 円と分点(3) 
 
1. 条件より  OP : APx3 : 1  

すなわち  OPx3AP  
よって  z x3 zO2  
両辺を 2乗すると 

z 2x32 zO2 2  
zzx9 zO2£ ¤ zO2£ ¤  
zzx9 zO2£ ¤ zO2£ ¤  

展開して整理すると 
zzx9 zzO2zO2zO4£ ¤  
8zzO18zO18zO36x0  

zzO
9
4
zO

9
4
zO

9
2
x0  

zzO
9
4

zOz£ ¤O 9
2
x0  

よって 

zO
9
4Ã Ä zO

9
4Ã Äx 9

16
 

zO
9
4Ã Ä zO

9
4Ã Äx 9

16
 

zO
9
4

2

x
9
16  

したがって 

zO
9
4
x

3
4  

これは中心が点P
9
4

，半径
3
4
の円を表す。 

(15 点) 
 

2. zx cos
¼
3
Oisin

¼
3Ã Ä 3O2iPi£ ¤Oi  

x
1
2
O

3
2

iÃ Ä 3Oi£ ¤Oi  

x
3
2
O

3 3
2

iO
1
2
iO

3
2

i 2Ã ÄOi  

x
3P 3

2
O

1O3 3
2

iÃ ÄOi  

x
3P 3

2
O

3O3 3
2

i  

(5 点) 



小テスト No.26 複素数平面 複素数と三角形(1) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 次の 2点 P，Qにおいて，半直線 PQが実軸の正の向きとなす角 µを求めよ。 

(1) P 1P2i£ ¤，QP2Oi£ ¤  
 
 
 
 
 

(2) P P 3Oi£ ¤，Q 3Pi£ ¤  
 
 
 
 
 
 
2. 次の 3点 P，Q，Rにおいて，それぞれ {QPRを求めよ。 

(1) P 2i£ ¤，QP1£ ¤，R 6Pi£ ¤  
 
 
 
 
 
 

(2) P 1O3i£ ¤，QP1Pi£ ¤，R 3P3i£ ¤  
 
 
 
 
 
 



小テスト解答 No.26 複素数平面 複素数と三角形(1) 
 
1. (1) P2Oi£ ¤P 1P2i£ ¤xP3O3i  

x3 2 cos
3
4
¼Oisin

3
4
¼Ã Ä  

であるから  µxarg P3O3i£ ¤x 3
4
¼  

(5 点) 
 

(2)  3Pi£ ¤P P 3Oi£ ¤x2 3P2i  

x4 cos
11
6

¼Oisin
11
6

¼Ã Ä  

であるから  µxarg 2 3P2i£ ¤x 11
6

¼  

 (5 点) 
 

2. (1) 6Pi£ ¤P2i
P1P2i x

6P3i
P1P2i  

x
6P3i£ ¤ P1O2i£ ¤

P1P2i£ ¤ P1O2i£ ¤  

x3i  

x3 cos
¼
2
Oisin

¼
2Ã Ä  

よって  {QPRxarg
6Pi£ ¤P2i
P1P2i x

¼
2  

(5 点) 
 

(2) 3P3i£ ¤P 1O3i£ ¤
P1Pi£ ¤P 1O3i£ ¤ x 2P6i

P2P4i  

x
2 1P3i£ ¤ 1P2i£ ¤

P2 1O2i£ ¤ 1P2i£ ¤  

x1Oi  

x 2 cos
¼
4
Oisin

¼
4Ã Ä  

よって  {QPRxarg
3P3i£ ¤P 1O3i£ ¤
P1Pi£ ¤P 1O3i£ ¤ x ¼

4  

(5 点) 



小テスト No.27 複素数平面 複素数と三角形(2) 

年 組 番 名前 ／20 

 
1. 3 点 P 2Oi£ ¤，Q P1P2i£ ¤，R 3Oxi£ ¤について，P，Q，Rが一直線上にあるときと，

2直線 PQ，PRが垂直に交わるときの実数 xの値をそれぞれ求めよ。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. 複素数平面上の異なる 3点 P z1£ ¤，Q z 2£ ¤ ，R z 3£ ¤ において，

z3Pz1

z2Pz1
x

1
4

1O 3 i£ ¤ が
成り立つとき，△PQR はどのような三角形か。 

 



小テスト解答 No.27 複素数平面 複素数と三角形(2) 
 

1. 3Oxi£ ¤P 2Oi£ ¤
P1P2i£ ¤P 2Oi£ ¤ x 1O xP1£ ¤i

P3P3i  

x
1O xP1£ ¤i« ¬ 1Pi£ ¤
P3 1Oi£ ¤ 1Pi£ ¤  

xP
xO xP2£ ¤i

6  

であるから，3 点 P，Q，Rが一直線上にあるのは，xx2のとき，2直線 PQ，PRが

垂直に交わるのは，xx0のときである。 
(10 点) 

 

2. z 3Pz 1

z 2Pz 1
x

1
4

1O 3 i£ ¤x 1
2

cos
¼
3
Oisin

¼
3Ã Ä  

z 3Pz 1

z 2Pz 1
x

1
2
より 

PQ : PRx z 2Pz 1 : z 3Pz 1 x2 : 1  
また 

{QPRxarg
z 3Pz 1

z 2Pz 1
Ã Äxarg

1
4

1O 3 i£ ¤Ç Èx ¼
3  

したがって，4PQR は，{PRQx
¼
2

，{QPRx
¼
3

であるような直角三角形である。 

(10 点) 
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